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1 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

áçøîä-úú ìù ãîéî

W =





(x1, x2, x3, x4)

∣∣∣∣∣∣∣∣

x1 + x2 + 2x3 + x4 = 0

2x1 + x2 − x3 − x4 = 0

3x1 + 2x2 + x3 = 0





-ì äååù

2 .1

4 .2

1 .3

3 .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5

2 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

A =




2 1 0
0 0 −1
0 −1 0


 äöéøèîä äðåúð

ïåñëéì úðúéð àéäå íéðåù íééîöò íéëøò äùåìù ùé äöéøèîì .1

ïåñëéì úðúéð àéäå íéðåù íééîöò íéëøò éðù ùé äöéøèîì .2

ïåñëéì úðúéð àì àéäå íéðåù íééîöò íéëøò éðù ùé äöéøèîì .3

ïåñëéì úðúéð àì àéäå ãçà éîöò êøò ùé äöéøèîì .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5
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3 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:éæà At = A−1 íà

det(A) = ±1 .1

det(A) = 1 .2

det(A) = −1 .3

0-î äðåùä êøò ìë úåéäì äìåëé det(A) .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5

4 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

íéøåè÷å ìù úåöåá÷ úåðåúð

W = Sp(1, 0, 2), (−1, 2, 0), (0, 1, 1, )-å U = Sp(1, 1, 3), (−3, 2,−4), (1, 3, 5)

2-ì äååù W ∩U ãîéî .1

3-ì äååù W ∩U ãîéî .2

1-ì äååù W ∩U ãîéî .3

R3 ìù áçøî úú åðéà U ∪W .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5

5 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

íéøåè÷å ìù úåöåá÷ úåðåúð

W = Sp(1, 0, 2), (−1, 2, 0), (0, 1, 1, )-å U = Sp(1, 1, 3), (−3, 2,−4), (1, 3, 5)

:à äðòè

U áçøî úúì ñéñá äååäî








1
1
3







1
3
5








:á äðòè

R3-ì ñéñá äååäî








1
1
3






−3
2
−4







1
3
5








:â äðòè






1
0
2






−1
2
0








W áçøî úúì ñéñá äååäî

úåðåëð 'âå 'à úåðòè ÷ø .1

äðåëð 'á äðòè ÷ø .2

úåðåëð úåðòèä ìë .3

úåðåëð àì úåðòèä ìë .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5
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6 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

úåàååùîä úëøòî äðåúð

{ ax1 + ax2 − ax3 = a
−x1 + 4x2 + ax3 = 0
−2x1 + 8x2 + 4x3 = −1

x3 = 1
2(a−2) ãéçé ïåøúô úëøòîì ùé øùàë :à äðòè

x3 = − 1
4 úåðåøúô óåñ ïéà úëøòîì øùàë :á äðòè

úåðåøúô óåñ ïéà úëøòîì a = 2 øùàë :â äðòè

úåðåëð 'áå 'à úåðòè ÷ø .1

úåðåëð úåðòèä ìë .2

úåðåëð 'âå 'à úåðòè ÷ø .3

äðåëð 'á äðòè ÷ø .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5

7 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

2X3 øãñî äöéøèî A

3X2 øãñî äöéøèî B

çøëäá éæà

|BA| = 0 .1

|AB| = 0 .2

äëåôä äöéøèî ïéà A ·At äöéøèîì .3

äëåôä äöéøèî ùé B ·Bt äöéøèîì .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5

8 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:éæà detA = 5 ù ïåúðå ,(AB)−1Bt − 2(BA)−1A2 = 0 :ïåúð øùàë 3X3 øãñî B -å A úåöéøèî úåðåúð

|B| = 200 .1

|B| = 50 .2

|B| úà áùçì ïúéð àì .3

|B| = 25 .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5

9 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

f(x, y, z) = x2 + y2 + 2z2 + 2x + 4y − 12z äéö÷ðåô äðåúð

úéîå÷î íåîéðéî úãå÷ð ùé äéö÷ðåôì .1

úéîå÷î íåîéñ÷î úãå÷ð ùé äéö÷ðåôì .2

úåéîå÷î íåîéðéî úåãå÷ð éúù ùé äéö÷ðåôì .3

óëåà úãå÷ðå úåéîå÷î íåîéñ÷î úãå÷ð ùé äéö÷ðåôì .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5
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10 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

éæà. A3 + A−A−1 = 0-ù êë A úéòåáéø äöéøèî äðåúð

A2 + I àéä A2 -ì äëéôää äöéøèîä .1

äëéôä äðéà A2 .2

äðåúðä äàååùîä éôì A2 -ì äëéôää äöéøèîä úà áùçì ïúéð àì .3

A3 + I àéä A2-ì äëéôää äöéøèîä .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5

11 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

U = Sp(1, 1, 0, 1), (2, 0, 0, 1) ïåúð


k
k2

0
0


 øåè÷åä ïåúð

k 6= 0

U áçøîä úúì êééù äéäé øåè÷ååäù êë k ìù åëøò åäî

k = −1 .1

k = 1 .2

äæë k ïéà .3

k = 2 .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5

12 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

úéøèîéñ A2 íâ úéøèîéñ A íà :à äðòè

úéøèîéñ éèðà äöéøèî AtB −BtA úéòåáéø B-å A ìëì :á äðòè

.úéøèîéñ BtAB íâ úéøèîéñ A-å úåéòåáéø A,B íà :â äðòè

úåðåëð úåðòèä ìë .1

äðåëð 'à äðòè ÷ø .2

äðåëð 'â äðòè ÷ø .3

úåðåëð 'â-å 'à úåðòè ÷ø .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5

13 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

.äãåîöä äöéøèîä A∗-ù ïåúðå det(A) = −5 -ù ïåúð .3X3 ìãåâî A úéòåáéø äöéøèî äðåúð

-ì çøëäá äååù det(2A∗) éæà

200 .1

−200 .2

100 .3

−100 .4

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5
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14 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
úéòåáéø äöéøèî A-å X = 0 ãéçé ïåøúô Ax = 0 úëøòîìù ïåúðå Ax = b úåéøàðéì úåàååùî úëøòî äðåúð äéäú

:éæà .
ãéçé ïåøúô Ax = b úëøòîì .1

úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .2
úåðåøúô óåñðéà Ax = b úëøòîì .3

ïåøúô ïéà Ax = b úëøòîì .4
det(A) = 0 íà ïåøúô ïéà Ax = b úëøòîì .5

15 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
A äöéøèî äðåúð

A =




a −a a −a
−a a a −a
a a a a
−a −a a a




:àéä A äöéøèî ìù äèððéîøèã éæà
−16a4 .1

8a4 .2
32a4 .3

0 .4
úåðåëð ïðéà úåøçà úåáåùúä ìë .5
16 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

äöéøèîä äðåúð

A =




1 1 − 1
3

0 −1 1
0 1 1




àåä A−1-á éðùä ãåîò øåè÷åä


2
3
− 1

2
1
2


 .1




4
9
− 1

3
1
3


 .2




0
1
1


 .3

äëéôä àì äöéøèîä .4
.äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .5

5


