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:äîéúç :æ"ú
: úåéçðäúåéçðäúåéçðä

.óøåöîä ñôåèä éáâ ìò äúåà ïîñå äðåëðä äáåùúä úà øçá .úåìàùä ìë ìò úåðòì ùé .úåìàù 15 ïçáîá
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.äèåéèä úøáçîå úåáåùúä óã

! ä ç ì ö ä á! ä ç ì ö ä á! ä ç ì ö ä á

1 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
:àåä limx→0(lnx)

1
x−e ìåáâä

e1/e .1
1/e .2

1 .3
äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4

2 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
:àåä limx→0

e2x−1
2x−1 ìåáâä

2
ln 2 .1
1

ln 2 .2
∞ .3

äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4
3 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:àåä
∫

x
x2+5x+4dx ìøâèðéàä ïåøúô
ln |x + 4|+ 1

3 ln |x+4
x+1 |+ c .1

2
3 ln |x + 4| − 1

3 ln |x + 1|+ c .2
ln |x + 1| − 1

3 ln |x+1
x+4 |+ c .3

äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4
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4 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
2∫
0

4−2y∫
0

f(x, y)dxdy ìøâèðéàä

:ì äååù
4∫
0

2− x
2∫

0

f(x, y)dydx .1

2∫
0

4−2X∫
0

f(x, y)dydx .2

íéìøâèðéàä øãñ úà úåðùì ïúéð àì .3

äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4

5 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:àåä
e∫
1

ln x
x2 dx ìøâèðéàä ïåøúô

1− 2
e .1

− 2
e .2

− 1
e .3

äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4

6 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

?ïåëðä èôùîä åäî .
b∫

a

f(x)dx = 0 ïåúðå [a,b] òè÷á äôéöø f(x)

f(x) = 0 ù êë (a, b) òè÷á x íéé÷ .1

f(x) = 0 íéé÷úî (a, b) òè÷á x ìëì .2
b∫

a

|f(x)|dx = 0 .3

äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4

7 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:éæà .f(x) = x + e1/x äéö÷ðåôä äðåúð

äéö÷ðåôì úéðîé äèåèôîéñà äååäî y = x + 1 å÷ä .1

äéö÷ðåôì úéìàîù äèåèôîéñà äååäî y = −x + 1 å÷ä .2

äúøãâä íåçú ìëá äøåò÷ äéö÷ðåôä .3

x = 1 äãå÷ðá íåîéðéî úãå÷ð äéö÷ðåôì .4

8 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

: f(x, y) = x3 + y3 − 3x− 12y + 20 äéö÷ðåôì

(1,−2) -á óëåà úãå÷ð .1

(−1,−2) -á íåîéðéî úãå÷ð .2

(1, 2) -á íåîéñ÷î úãå÷ð .3

(−1, 2) -á íåîéñ÷î úãå÷ð .4

9 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:àåä ìàéöðøôéãä úøæòá (1.08)3.96 éåèéáä ìù áøå÷îä êøòä

1.32 .1

1.356 .2

1.382 .3

äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4
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10 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
:àåä lim(x,y)→(0,0)

x2−1
xy+y2 ìåáâä

íéé÷ àì ìåáâä .1
−∞ .2

1 .3
äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4

11 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
:àéä (1, 2) äãå÷ðá

√
xy + y + x2y = xy2 äîåúñä äéö÷ðåôì ÷éùîä úàååùî

y = 0.2x + 1.8 .1
y = 0.5x + 1.5 .2

äìàùä úà øåúôì éãë íéðåúð ÷éôñî ïéà .3
äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4

12 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
:àåä x = 0 äãå÷ðì áéáñî 1

1−x äéö÷ðåôä ìù øåìééè øåèì çåúéô
1 + x + x2 + x3 + x4 + ... .1

1 + x + x2/2! + x3/3! + x4/4! + ... .2
1− x + x2 − x3 + x4 − ... .3

äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4
13 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

ïåúð .4 äâøãî úéðâåîåä ,íéðúùî éðùá äéö÷ðåô f(x, y)

:àåä f(1, 4) éæà . fy(−1,−4) = −2, fxx(2, 8) = 8, fxy(1, 4) = 4

3.5 .1
14 .2

−0.5 .3
äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4

14 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
xux + yuy + zuz éæà .(íéðúùî éðùá éäùìë äéö÷ðåô f ) u(x, y, z) = xy

z ln x + xf(y/x, z/x) :äéö÷ðåôä äðåúð
:ì äååù

u(x, y, z) + xy/z .1
u(x, y, z) .2

0 .3
äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4

15 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
øöåîäî úåîëä y -å ïåùàøä øöåîäî úåîëä x øùàë ,ln(x+1)+ln(y+1) àéä íéøöåî éðùî ïëøö ÷éôîù úìòåúä
íà ïëøöì úåéìîéèôåàä íéøöåîä úåéåîë ïäî .ç"ù 3 éðùä ìù åøéçîå ,ç"ù 2 àåä ïåùàøä øöåîä ìù åøéçî .éðùä

ç"ù 10 àåä åáéö÷úù òåãé
x = 2.75, y = 1.5 .1

x = 5, y = 0 .2
x = 2.5, y = 1 2

3 .3
äðåëð äðéà úåøçàä úåáåùúäî úçà óà .4

3




