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1 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

W =





(x1, x2, x3, x4)

∣∣∣∣∣∣∣∣

x1 + x2 − 3x3 − 2x4 + x5 = 0

2x1 − x2 + x3 + 2x4 + 2x5 = 0

x1 − 2x2 + 2x3 + x4 + x5 = 0





áçøîä-úú ìù ãîéî

-ì äååù

2 .1

4 .2

1 .3

3 .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

2 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

A =




3 −2 4
−2 6 2
4 2 3


 äöéøèîä äðåúð

ïåñëéìì úðúéð àéäå íéðåù íééîöò íéëøò éðù ùé äöéøèîì .1

ïåñëéìì úðúéð àéäå íéðåù íééîöò íéëøò äùåìù ùé äöéøèîì .2

ïåñëéìì úðúéð àì àéäå íéðåù íééîöò íéëøò éðù ùé äöéøèîì .3

ïåñëéìì úðúéð àì àéäå ãçà éîöò êøò ùé äöéøèîì .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

1



:úåäæ úãåòú øôñî 0 :ïçáî ãå÷

3 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
:ïåëðä èôùîä åäî

äëéôä A íâ éæà äëéôä A2 íà .1
A = 0 íâ éæà A2 = 0 íà .2

A = −I åà A = I çøëäá éæà A2 = I íà .3
úéðåñëìà äöéøèî A éæà úéðåñëìà äöéøèî A2 íà .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5
4 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

íéøåè÷å ìù úåöåá÷ éúù úåðåúð
U = Sp{(1, 2,−1), (2, 1, 1), (1, 4,−3)}

.W = Sp{(2, 2, 0), (3, 1, 2), (1, 3,−2)} -å
:éæà

2-ì äååù W ∩ U ãîéî .1
3-ì äååù W ∩ U ãîéî .2
1-ì äååù W ∩ U ãîéî .3

. R3 ìù áçøî úú åðéà W ∪ U .4
úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

5 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
äàáä úëøòîä ìù ïåøúô (x1, x2, x3, x4) éäé





x2 − x3 + x4 = −3
x1 − 2x2 + 3x3 − 4x4 = 4
x1 + 3x2 − 3x4 = 1
−7x2 + 3x3 + x4 = −3

.(x1, x2, x3, x4) éáâì äðåëðä äðòèä úà åøçá
úåðåøúô óåñðéà úëøòîì .1

ãéçé ïåøúô úëøòîì .2
x1 = 8 åáù ïåøúô úëøòîì .3

ïåøúô ïéà úëøòîì .4
úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

6 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
.V éøåè÷å áçøîá {v1, v2, v3} íéøåè÷åä ìù úéøàðéì äéåìú éúìá äöåá÷ äðåúð

:íéáçøîä éúú éðù íéøéãâî
,W = Sp{v1 − v2 + v3, v1 − 2v2 + v3, 2v1 − 3v2 + 2v3}

.U = Sp{v1 − v2 − v3, −v1 + v2 + 2v3, v2 + 3v3} -å
:éæà

dimU + dimW = 5 .1
dimU = dimW .2
dimU < dimW .3

dimU + dimW = 4 .4
úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5
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7 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:ïåúð øùàë 3X3 ìãåâî B -å A úåöéøèî úåðåúð

3BtA−1B + 2A2B−1 = 0

.detA = 3 -ù ïåúðå

:éæà

|B| = −2 .1

|B| = 3 3

√
− 2

3 .2

|B| úà áùçì ïúéð àì .3

|B| = − 2
3 .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

8 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

.f(x, y, z) = x2 + y2 + z2 + 2x + 4y − 6z äéö÷ðåô äðåúð

úéîå÷î íåîéðéî úãå÷ð ùé äéö÷ðåôì .1

úéîå÷î íåîéñ÷î úãå÷ð ùé äéö÷ðåôì .2

úåéîå÷î íåîéðéî úåãå÷ð éúù ùé äéö÷ðåôì .3

óëåà úãå÷ðå úåéîå÷î íåîéñ÷î úãå÷ð ùé äéö÷ðåôì .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

9 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

.A =




1 0 2
2 −1 3
4 1 8


 äöéøèî äðåúð

:-ì äååù tr(A−1) éæà

−12 .1

7 .2

−7 .3

2 .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

10 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:éæà .A3 + A− I = 0 -ù êë A úéòåáéø äöéøèî äðåúð

A−1 = (A2 + I) éë äëéôä A .1

äëéôä äðéà A .2

A−1 = A2 − I éë äëéôä A .3

A−1 = (A− I)3 éë äëéôä A .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5
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11 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

.U = Sp(1, 1, 0, 1), (2, 0, 0, 1), (−7, 3, 0,−2) ïåúð

.a = 3, b = −3 éæà ,U áçøî úúì êééù (b + 1, b + 3, a + b, 2b + 5) øåè÷åä íà :'à äðòè

.U úà íéùøåôä íéøåè÷åä úùåìùì éìðåâåúøåà äãéçé øåè÷å íéé÷ :'á äðòè

úåðåëð úåðòèä éúù .1

äðåëð 'à äðòè ÷ø .2

äðåëð 'á äðòè ÷ø .3

äðåëð äðéà äðòè óà .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

12 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:çøëäá éæà .V -á íéøåè÷å k v1, v2, ...vk åéäéå ,n ãîéîî éøåè÷å áçøî V éäé

úéøàðéì íééåìú v1, v2, ...vk æà ,k > n íà .1

.úéøàðéì íééåìú éúìá v1, v2, ...vk éæà ,n = k íà .2

.V ìù ñéñá íéååäî íä éæà ,úéøàðéì íééåìú éúìá v1, v2, ...vk íà .3

úéøàðéì íééåìú éúìá v1, v2, ...vk æà ,k < n íà .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

13 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

.äãåîöä äöéøèîä A∗-ù ïåúðå det(A∗) = 25-ù ïåúð .3X3 ìãåâî A úéòåáéø äöéøèî äðåúð

-ì çøëäá äååù det(A) éæà

±5 .1

±0.2 .2

0.2 .3
3
√

25 .4

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5

14 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù

:éæà .úéòåáéø äöéøèî A -å úåðåøúô óåñðéà Ax = 0 úëøòîìù ïåúðå Ax = b úåéøàðéì úåàååùî úëøòî äðåúð éäú

úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .1

úåðåøúô óåñðéà Ax = b úëøòîì .2

ïåøúô ïéà Ax = b úëøòîì .3

ãéçé ïåøúô Ax = b úëøòîì .4

det(A) = 0 íà ïåøúô ïéà Ax = b úëøòîì .5
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15 øôñî äìàùøôñî äìàùøôñî äìàù
:nXn ìãåâî A äöéøèî äðåúð

A =




1 1 1 . . . 1 1
1 2 2 . . . 2 2
1 1 3 . . . 3 3
...

...
...

...
...

...
1 1 1 . . . 1 n




:àéä A äöéøèî ìù äèððéîøèã éæà
(n− 1)! .1

n! .2
n2 .3

nn−1 .4
úåðåëð ïðéà úåøçàä úåáåùúä ìë .5
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